حل أسئلة المتسلسلة الحسابية                                                                                                                                                                                 أ. قيس بن سليمان بن سعيد الشبيبي

1) أوجد مجموع خمسة عشر حدا الأولى للمتتالية الحسابية التي حدها الأول -8 وحدها الخامس عشر 30.  الحـــــــــــل
أ= -8   ، ح
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= 30  ،  ن = 30  ،   جــ
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 ( -8 + 30 )

      = 165
2) أوجد مجموع الحدود الـ 18 حدا الأولى من المتتالية الحسابية التي 
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 EMBED Equation.3  [image: image10.wmf]2
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.     الحــــــــــل
أ= 
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   ، ح
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  ،  ن = 18  ،   جــ
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= ؟؟؟

جــ
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      = -126
3) أوجد مجموع كل الأعداد الزوجية من 2 إلى 200.
الحـــــــــل: أ= 2 ، عدد الحدود = 100 ، ح
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= 200

جــ
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= 
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100

[ أ + ح
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]

        = 50 ( 2 + 200)

        = 10100
4) أوجد مجموع الحدود الستين الأولى من المتتالية الحسابية : -7 ، -2 ، 3 ، ...... .    الحـــــــــــــــــــــــل
أ= -7  ، د = 5 ، ن = 60 ، جــ
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= ؟؟؟

جــ
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= 
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60

( 2 أ + ( 60 – 1 ) د)

       = 30 ( 2× -7 + 59 × 5 )

       = 8430
5) أحسب مجموع الحدود العشرين الأولى للمتتالية الحسابية : 4 ، 11 ، 18 ، .....   .  الحـــــــــــــــل
أ= 4   ، د = 7 ، ن = 20 ، جــ
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= ؟؟؟

جــ
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= 
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20

 ( 2× 4 + 19 × 7 )

       =  1410
6) أوجد مجموع الأعداد 1+ 2 + 4 + 5 + 7 + .... + 299 . والذي يمثل مجموع الأعداد الصحيحة ليس من بينها مضاعفات العدد 3.      الحــــــــــــــــــــــــل
أولا نوجد مجموع الأعداد 1+2+3+4+.....+300

جــ
[image: image31.wmf]300

= 
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300

 ( 2× 1 + 299 × 1)

        = 45150

ثانيا نوجد مجموع مضاعفات 3 الى 300

جــ
[image: image33.wmf]100

= 
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100

 ( 2× 3 + 99 ×3)

        = 15150
ثالثا نطرح جــ
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 - جــ
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          45150 – 15150 = 30000

7) أثبت باستخدام خواص المتتالية الحسابية أن مجموع ن من الأعداد الفردية الأولى: 1 + 3 + 5 + .... + ( 2 ن – 1 ) هو 
[image: image37.wmf]ن

2

.    
                     الحـــــــــــــــــــــــــــل
أ = 1 ، د = 2   ،  
جــ
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       = 
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 × 2 ن 

       = ن
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8) إذا كان مجموع ن من حدود متتالية حسابية هو              جـ
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= ن ( 3 ن – 1 ) فأوجد المتتالية و
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              الحــــــــــــــــــــــــــــــــل:

ح
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 = جــ
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 - جــ
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ح
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 = ن(3ن – 1 ) – ( ن-1)(3(ن-1) – 1)

ح
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 = 3ن
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ح
[image: image51.wmf]ن

 = 3 ن
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 - ن – ( 3 ن
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 - 4ن – 3ن + 4)

ح
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 = 6ن - 4
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 أ = 2  ،   د = 6 
المتتالية هي : 2 ، 8 ، 14 ، ......

ح
[image: image56.wmf]11

= أ + 10د

            ح
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=  2 + 10 × 6

ح
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= 62
9) إذا كان مجموع ن من حدود متتالية حسابية يساوي          ( 2 ن
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+ ن ) فكم يكون 
[image: image60.wmf]ح
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                    الحـــــــــــــــل
ح
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 = جــ
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[image: image63.wmf](

)

ن

-

1


ح
[image: image64.wmf]ن

 =( 2 ن
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ح
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 = 2 ن
[image: image68.wmf]2

+ ن – ( 2 (ن
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-2ن +1) + ن -1 )
ح
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 = 2 ن
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+ ن -2 ن
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 + 4ن -2 – ن +1
ح
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 = 4 ن – 1
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 أ = 3  ،  د = 4 

ح
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= أ + 14 د 

ح
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= 3 + 56 = 56
10) يبدأ موظف العمل براتب شهري قدره 600 ريال عماني. إذا كان الموظف يحصل على علاوة سنوية قدرها 30 ريال عماني فكم يكون مجموع ما حصل عليه من رواتب في نهاية السنة الخامسة؟ 
                        الحــــــــــــــــــل
ح
[image: image77.wmf]1

= 600 × 12 = 7200 

د   = 30 × 12 = 360

جــ
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= 
[image: image79.wmf]2

5

( 2×7200 + 4×360)

      = 39600 ريال عماني
11) قاعة دراسية فيه الصف الأول يسع 12 مقعدا، وكان كل صف آخر يتسع لعدد من المقاعد يزيد عن الصف الذي يسبقه مباشرة بمقدار خمسة مقاعد. فكم عدد المقاعد التي تتسع لها القاعة إذا كان تسع 50 صف؟
              الحـــــــــــــــــــل:

أ= 12 ، د = 5 ، ن = 50 ، جــ
[image: image80.wmf]5

= ؟؟؟

جــ
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= 
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50

 ( 2×12 + 49 × 5)

     = 6725 مقعد.

12) يتسرب الماء من خزان مملوء بـ 675 جالون ، فإذا تسرب منه الماء في اليوم الأول 10 جالونات ، وكان م يتسرب منه في كل يوم تال يزيد عما يتسرب في اليوم السابق له مباشرة بمقدار 5 جالونات، فبعد كم يوم يصبح الخزان فارغا؟    
                   الحــــــــــــــــــــــــــــــــل
جــ
[image: image83.wmf]ن

= 675  ، أ= 10 ، د = 5 ،  ن = ؟؟؟
جــ
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= 
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 ( 2 أ + ( ن – 1 )د )

675 = 
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 ( 20 + 5ن – 5 )  بضرب الطرفين في 2

2 × 675 = 2× 
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 ( 15 + 5ن )

1350 = 15 ن + 5 ن
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       بقسمة الطرفين على 5

ن
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+ 3ن – 270 = 0

( ن – 15) ( ن + 18 ) =0

ن = 15            أو       ن = -18 مرفوض

بعد 15 يوما يصبح الخزان فارغ.
13) إذا كان مجموع ن من الأعداد الطبيعية المتتالية يساوي 168وكان اكبر هذه الأعداد يساوي 6 أمثال أصغرها. أوجد أصغر هذه الأعداد وقيمة ن.   
                الحـــــــــــــــــــــــــل
جــ
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= 168  ، طبيعية متتالية 
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 د = 1 ، ح
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  المطلوب  قيمة أ ، ن

ح
[image: image93.wmf]ن

= أ + ( ن- 1)د

6أ  = أ + ن – 1

ن = 5 أ + 1       (1)

جــ
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 ( 2 أ + ( ن – 1 )د )  بالتعويض عن ن من (1)

168 = 
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1

أ

+

(2أ+5أ+1-1)  بضرب الطرفين في 2ينتج

336 = ( 5أ + 1) ( 7أ )   بمساواة المعدلة بالصفر

35 أ
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+ 7 أ – 336 =0    بقسمة جميع الحدود على 7

5 أ
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 + أ – 48 =0

بالقانون العام ينتج 

أ = 3    أو       أ = -3,2 مرفوض ( عدد طبيعي)
ن = 5×3 +1 = 16 

14) متتالية حسابية فيها الحد السادس صفر، إذا كان مجموع ن حدا الأولى منها يساوي مجموع الحدين الأول والثاني فأوجد ن، ومن ثم استنتج سبعة حدود من المتتالية بدءا من حدها الثالث.      الحــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــل
ح
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= صفر   ، جــ
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= ح
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+ ح
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 ، ن =؟؟؟

ح
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= أ + 5د

0 = أ + 5د             
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 أ = -5د         (1)
جــ
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= 
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 ( 2 أ + ( ن – 1 )د )

ح
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+ ح
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= 
[image: image109.wmf]2

ن

 ( 2 أ + ن د – د )

أ + أ +د = 
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ن

 ( 2 أ + ن د – د )
2أ + د = 
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ن

 (  2أ + ن د– د) بضر الطرفين في 2 ينتج

4أ + 2د = 2أ ن + ن
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د – د ن   بالتعويض عن أ من(1)

-20 د + 2د = -10 د ن + ن
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د – د ن

 -18 د  = - 11 د ن + ن
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د  بمساواة المعادلة بالصفر

ن
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د – 11 د ن +18 د =0  بقسمة الجميع على د ينتج

ن
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 - 11 ن + 18 =0

( ن – 9) ( ن – 2 ) = 0
ن = 9          أو      ن = 2 مرفوض ( فيها حد سادس)
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 عدد حدود المتتالية تسعة حدود


[image: image118.wmf]\

 ينتج ان مجموع سبعة الحدود من المتتالية بدءا من حدها الثالث يساوي صفر.
15) متتالية حسابية حدها الثاني 7 وحدها قبل الأخير 31 ومجموع حدودها 209. أوجد عدد حدود المتتالية ثم أوجد أساسها وحدها الأخير.   الحــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــل                 
ح
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= 7  ومنه ح
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= ح
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- د    
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 ح
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= 7 – د

ح
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= 31 ومنه ح
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 ح
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= 31 +د
جــ
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= 
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ن

[ ح
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 + ح
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]
209 = 
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ن

 ( 7 – د + 31 + د )

209 = 
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ن

 ( 38) 

209 = 19 ن      بالقسمة على 19
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 ن = 11
ح
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-

1

= 31
ح
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= 31

أ + 9 د = 31      بالتعويض عن أ = 7 - د

7 – د + 9د = 31

8د = 24                     
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 د = 3

ح
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= 31 +د
ح
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 = 31 + 3 

ح
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 = 34
16) متتالية حسابية مجموع التسعة حدود الأولى منها يساوي 144 ومجموع الخمسة حدود التالية لها يساوي 185. أوجد المتتالية .
                الحـــــــــــــــــــــــــــــــل

جــ 
[image: image142.wmf]9

 = 144

ح
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+ ح
[image: image144.wmf]11

 + ح
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 + ح
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 جــ 
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+ ح
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+ ح
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 + ح
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 + ح
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 + ح
[image: image154.wmf]14

 = جــ
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      144 +  185 = جــ
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 جــ
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 = 329 

جــ 
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 = 
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9

( 2 أ + 8 د)

144 = 
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9

( 2 أ + 8 د)    بضرب الطرفين في 
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2

 ينتج

32 = 2 أ + 8 د                    (1)

جــ
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 = 
[image: image164.wmf]2

14

( 2 أ + 13 د)

329 = 7 ( 2أ + 13 د) بقسمة الطرفين على 7 ينتج

47 = 2أ + 13 د                  (2)

بطرح (2) – (1) ينتج

15 = 5 د               
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 د = 3

بالتعويض عن د = 2 في (1) ينتج

32 = 2أ + 24

2أ = 8                   
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  أ = 4

المتتالية هي : 4 ، 7 ، 13 ، 16 ، .......

17) أوجد المتتالية 
[image: image167.wmf]å

=

-

40

1

)

1

3

(

ن

ن

  
  الحـــــــــل
  بالتعويض المباشر في ن بـ 1  ينتج أن   أ = 2

  معامل ن هو 3             
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 د = 3
جــ
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 = 
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40

( 2 أ + 39 د)

        = 20 ( 4 + 117)  

        = 2420
18) احسب قيمة   
[image: image171.wmf]å

=

+

10

1

)

4

5

(

ن

ن


 الحـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــل

أ = 9     ،  د = 4

جــ
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 = 
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10

( 2 أ + 9 د)

       = 5 ( 18 + 36)

       = 270
19)  المتتالية الحسابية  ( 2 ، 5 ، 8 ، ..... ) عدد حدودها زوجي ومجموع النصف الأول من حدودها أقل من مجموع بقية حدودها بمقدار 108 أوجد:
1- عدد حدود المتتالية.         
2-      الحد الأخير.
الحــــــــــــــــــــــــــــــــل

أ = 2  ، د = 3 

1) مجموع النصف الأول أقل من مجموع النصف الثاني  بمقدار 108

أي أن مجموع النصف الثاني – مجموع النصف الأول = 108

     ومنه نستنتج أن 
مجموع النصف الثاني = مجموع النصف الأول + 108

جــ
[image: image174.wmf]ن

= مجموع النصف الأول + مجموع النصف الثاني

جــ
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= مجموع النصف الأول + مجموع النصف الأول + 108

جــ
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= 2 مجموع النصف الأول + 108

 جــ
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= 2 جــ
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ن
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ن

(2أ +(ن–1)د)=2×
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ن

(2أ+(
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ن

–1)د)+ 108
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ن

(2أ +(ن–1)د)= 
[image: image183.wmf]2

ن

(2أ+(
[image: image184.wmf]2

ن

–1)د)+ 108 

             بضرب الطرفين في 2 ينتج

ن(2أ + ن د – د ) = ن (2 أ + 
[image: image185.wmf]2

ن

د – د ) + 216

بالتعويض عن أ = 2  ، د = 3

ن(4 + 3ن – 3 ) = ن (4 + 3
[image: image186.wmf]2

ن

 – 3 ) + 216

4ن + 3 ن
[image: image187.wmf]2

 -3ن = 4ن + 1,5 ن
[image: image188.wmf]2

 – 3ن + 216

1,5 ن
[image: image189.wmf]2

 =216   بقسمة الطرفين على 1,5 ينتج

ن
[image: image190.wmf]2

 = 144      بأخذ الجذر التربيعي للطرفين ينتج

ن = 
[image: image191.wmf]±

12     السالب مرفوض
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 ن = 12

2) ح
[image: image193.wmf]12

= أ + 11 د
            = 2 + 11 × 3

            = 35
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